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VI - Trigonometric Integrals

1. Evaluate the integral.

a) J.cosf’ xsin x dx b) .[0033 xsin® x dx c) J.Ssinz (7x) dx
.3 2 .
d) Icos5 0deo e) J‘sin2(5t)cos2 (5t)dt f) .[S'n XCOS X+SINXCOSX 4y
Jsin x
sin® x —sin® x . 2
h) | cos® xdx i) | ————dx
9 -[ 1-Cos X ) -[ ) J.cosz (3x-1)
i J'tanéxseczx dx K) Itan’*tsecst dt ) Isec5 x tan® x dx
m) I tan® xsecx dx n) Isec4 x dx 0) j sec’ x dx
p) Itan3 X dx q) Itan“ X dx r Itan5(2x)dx
s) J‘cot2 @ csc* 6 dx t) Icsc3x dx u) Icsc3 X dx
V) .[sin 3x cos 5x dx w) J'cos7¢900556? do X) Isin 6x sin 3x dx
2. Evaluate the given integral.
cos X . £
b) | °sin®3xcos® 3xdx c) | “sin® xdx
d) J'_lcos xsin x dx e) Ifcothdx f) chot“ X dx
0) Ifcot5xdx h) I_ﬁ sin30cos@dé i) jjsinS@sin 0do

3. Prove the foIIowing reduction formula for powers of secant.
sec"? x tan X,
jsec

Isec” Xdx =

4. Use the reduction formula from question 3 to evaluateJ‘sec5 X dx.

5. Let m and n be distinct nonnegative integers. Prove the following.
2z
a) jo sinmxcosnxdx =0

b) *" sin mxsin nxdx = 0
0

2z
C) _[0 cosmxcosnxdx =0
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Answers

1. @) —icos®x+C or isin®x—isin®x+1sin®x+C

b) isin’ x—1sin® x+C
c) $x—4sin(14x)+C
d) sin@—2sin*@+1sin®0+C
e) 1x—sin(20x)+C
f) Zsin? x—1cos® x+C
g) 1cos’ x+1icos®x+C
h) $x+2%sin(2x)+%sin(4x)+C
i) 2tan(3x—1)+C
)} %tan%x+C
5 3
K) tsec’t—isec’t+C
7 5
) sec’ x—1sec’x+C
m) $secxtanx—2In|secx+tanx|+C
n) tanx+4tan®x+C
0) 1sec® xtan x+2secxtan x+2In|sec x+tan x|+C
p) 1tan®x+Injcosx|+C or itan®x—Injsecx|+C
q) itan®x—tanx+x+C
r) $tan*(2x)—1tan?(2x)+4Injsec(2x)/+C
5 3
s)—tcot’@—1icot®@+C
t) 1In|csc3x—cot3x|+C
u) —icscxcotx+1lInjcscx—cot x| +C
V) —5:C0S8x+7c0s2x+C
w) 1sin26+2%sin126+C
X) £sin3x—%sin9x+C

2. 8) ¢4 b) %5
d) -3 e) 3In2—-£In3
g) 24 h) 0

4. isec’xtanx+Zsecxtan x+2In|secx +tan x|+C
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